GIỚI HẠN HÀM SỐ

I. GIỚI HẠN HỮU HẠN CỦA HÀM SỐ TẠI MỘT ĐIỂM

1. Định nghĩa1 

Cho khoảng K chứa điểm x và hàm số y = f(x) xác định trên K hoặc trên K \ {x0}. 

Ta nói hàm số y = f(x) có giới hạn là số L khi x dần tới x0 nếu với dãy số (xn) bất kì, xn ∈ K \{x0} và xn → x0, ta có f(xn) → L. 

Kí hiệu: 
* Nhận xét: 
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2. Định lí về giới hạn hữu hạn

Định lí 1: 
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3. Giới hạn một bên:

Định nghĩa 2: SGK - 126

Định lý 2: 
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Ví dụ: Cho hàm số 
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Tìm 
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Vậy 
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II. GIỚI HẠN HỮU HẠN CỦA HÀM SỐ TẠI VÔ CỰC

[image: image123.wmf]0

lim()

xx

gxM

®

=

Định nghĩa 3 

* Chú ý:  
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III. GIỚI HẠN VÔ CỰC CỦA HÀM SỐ

1. Giới hạn vô cực 

Định nghĩa 4 

Cho hàm số y = f(x) xác định trên (a; +∞). 

Ta nói hàm số y = f(x) có giới hạn là –∞ khi x → +∞ nếu với dãy số (xn) bất kì, xn > a và xn → +∞, ta có f(xn) → – ∞ 
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Nbin xét: lim f(x) = +00 & lim (-f(x)) =—o0




2. Một vài giới hạn đặc biệt:
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3.Một vài quy tắc về giới hạn vô cực:
   a).Quy tắc tìm giới hạn của tích f(x).g(x):

Nếu 
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	L > 0
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b)  Quy tắc tìm giới hạn của thương 
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	Dấu của f(x)
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VI. Các dạng vô định: 

a/ Dạng vô định:  
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Khử dạng vô định bằng cách đặt x với số mũ cao nhất làm nhân tử chung.

b/ Dạng vô định:  
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+ Đối với hàm hửu tỷ: dạng 
[image: image42.wmf]0

()

lim

()

xx

fx

gx

®

, ta khử dạng vô định như sau: 
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+ Đối với hàm vô tỷ: Khử dạng vô định bằng cách  nhân và chia cho lượng liên hiệp

 c/ Dạng vô định ( 
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): Khử dạng vô định bằng cách nhân và chia cho lượng liên hiệp
*Đối với căn bậc 2:                  
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*Đối với căn bậc 3:                  
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Phép chia hoccner
Lược đồ Hoocner dùng để tìm đa thức thương và dư trong phép chia đa thức f(x)  cho đa thức
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 , khi đó ta thực hiện như sau:

Giả sử cho đa thức
[image: image51.wmf]11

011

()...

-

-

=++++

nn

nn

fxaxaxaxa

.

Khi đó đa thức thương
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 và đa thức dư được xác định theo lược đồ sau:
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Nhớ: “Ô đầu giữ nguyên, các ô sau nhân ngang cộng xéo”

Ví dụ: Thực hiện phép chia đa thức
1) 
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Ghi các hệ số của đa thức bị chia từ bậc cao đến bậc thấp  
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Khi đó ta viết : 
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Ghi các hệ số của đa thức bị chia từ bậc cao đến bậc thấp 
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Ta viết : 
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Ghi các hệ số của đa thức bị chia từ bậc cao đến bậc thấp 
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Ta viết : 
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VÍ DỤ 1: Tính các giới hạn sau:
a) 
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VÍ DỤ 2: Tính các giới hạn sau:
a) 
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b)
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VÍ DỤ 3: Tính các giới hạn sau:
a)  
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Hướng dẫn giải: 
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(Phép chia này không cần ghi trong bài làm)
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Khi đó : 
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(Phép chia này không cần ghi trong bài làm)
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VÍ DỤ 5: Tính giới hạn các hàm số sau: 
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GIẢI

a) HD:  nhân tử và mẫu cho lượng liên hiệp(
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b) HD:  nhân tử và mẫu cho lượng liên hiệp (
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c)  HD:  nhân tử và mẫu cho lượng liên hiệp (
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d) HD: nhân tử và mẫu cho lượng liên hiệp (
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VÍ DỤ 6: Tính các giới hạn sau:
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BÀI TẬP ÁP DỤNG: 
Tính các giới hạn sau:
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a)Nếu � EMBED Equation.DSMT4  ��� và � EMBED Equation.DSMT4  ��� thì


		 � EMBED Equation.DSMT4  ���	


      	 � EMBED Equation.DSMT4  ���	


       	� EMBED Equation.DSMT4  ���


b) Nếu � EMBED Equation.DSMT4  ��� và � EMBED Equation.DSMT4  ���, thì � EMBED Equation.DSMT4  ���và � EMBED Equation.DSMT4  ���








a) Cho hàm số y = f(x) xác định trên (a; +∞). 


Ta nói hàm số y = f(x) có giới hạn là số L khi x → +∞ nếu với dãy số (xn) bất kì, xn > a và xn → +∞, ta có f(xn) → L. 


Kí hiệu: � INCLUDEPICTURE "https://vietjack.com/toan-lop-11/images/ly-thuyet-gioi-han-cua-ham-so-6.PNG" \* MERGEFORMATINET ���


b) Cho hàm số y = f(x) xác định trên (–∞; a). 


Ta nói hàm số y = f(x) có giới hạn là số L khi x → –∞ nếu với dãy số (xn) bất kì, xn < a và xn → –∞, ta có f(xn) → L. 


Kí hiệu: � INCLUDEPICTURE "https://vietjack.com/toan-lop-11/images/ly-thuyet-gioi-han-cua-ham-so-7.PNG" \* MERGEFORMATINET ���








a) � EMBED Equation.DSMT4  ��� (k nguyên dương)


 b) � EMBED Equation.DSMT4  ��� (k-số lẻ)


c) � EMBED Equation.DSMT4  ���  (k-số chẵn)
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